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Campo di esistenza di una funzione 

radicale sinusoidale 

1 Testo 

Esamina il campo di esistenza e derivata prima di questa funzione: 

𝑓(𝑥) = √sin (
2

𝑥2
) 

2 Soluzione 

il campo di esistenza deve essere dato da: 

{
𝑥2 ≠ 0                                     𝐷𝑒𝑛𝑜𝑚𝑖𝑛𝑎𝑡𝑜𝑟𝑒 𝑑𝑖𝑣𝑒𝑟𝑠𝑜 𝑑𝑎 𝑧𝑒𝑟𝑜

sin (
2

𝑥2
) ≥ 0      𝑎𝑟𝑔𝑜𝑚𝑒𝑛𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑙𝑙𝑎 𝑟𝑎𝑑𝑖𝑐𝑒 𝑚𝑎𝑔𝑔𝑖𝑜𝑟𝑒 𝑑𝑖 𝑧𝑒𝑟𝑜

 

Andiamo a vedere quando: 

sin (
2

𝑥2
) ≥ 0 

Che, posto 𝜃 =
2

𝑥2
, è vero quando: 

0 ≤ 𝜃 ≤ 𝜋       𝜃 ∈ [0; 2𝜋] 
Per intervalli di angolo generali deve essere: 

2𝑘𝜋 ≤ 𝜃 ≤ 𝜋 + 2𝑘𝜋                  𝑘 ∈ ℤ 
In generale quindi possiamo dire che: 

2𝑘𝜋 ≤
2

𝑥2
≤ 𝜋 + 2𝑘𝜋                  𝑘 ∈ ℤ 

Quindi: 
2𝑘𝜋𝑥2 ≤ 2 ≤ (𝜋 + 2𝑘𝜋)𝑥2                  𝑘 ∈ ℤ 

E allora: 

{
(𝜋 + 2𝑘𝜋)𝑥2 ≥ 2

2𝑘𝜋𝑥2 ≤ 2
                  𝑘 ∈ ℤ 

Risolvendo si ha: 

{
 
 

 
 
𝑥2 ≥

2

𝜋 + 2𝑘𝜋
→ 𝑥 ≤ −√

2

𝜋 + 2𝑘𝜋
∨ 𝑥 ≥ +√

2

𝜋 + 2𝑘𝜋

𝑥2 ≤
2

2𝑘𝜋
→ −√

1

𝑘𝜋
≤ 𝑥 ≤ √

1

𝑘𝜋
 𝑐𝑜𝑛 𝑘 ≠ 0

 

 
Quindi: 
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In definitiva i valori di 𝑥 concessi sono: 

−√
1

𝑘𝜋
≤ 𝑥 ≤ −√

2

𝜋 + 2𝑘𝜋
    ∨         √

2

𝜋 + 2𝑘𝜋
≤ 𝑥 ≤ √

1

𝑘𝜋
            𝑐𝑜𝑛 𝑘 ∈ ℕ − {0} 

 
Figura 1 Esempio per k=1 

 
Inoltre esiste l’intervallo seguente, valido solo per 𝑥 ∈ [0; 2𝜋]: 
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𝑥 ≤ −√
2

𝜋
         ∨       𝑥 ≥ √

2

𝜋
                  𝑥 ∈ [0; 2𝜋] 
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